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 :ملخص
طبيعية ال اللغة الاستدلال كان يقتضي ضبطلى البنية المنطقية الدقيقة للقضايا ولمختلف صور إالوصول   

للغة كلية من ا حدث بالفعل التخلص وهو ما -مكنأذا إو أ و الاستدلالات.أحكام لأالتي تعرض فيها تلك ا

تنا ي ثقافف)وقد كانت حتى الرياضيات  الطبيعية واستبدالها بلغة رمزية كالتي تستخدمها الرياضيات

 لى اللغةإمحدثين ثم تحولت مع ال-رزمي مثلاعمال الخوالأيمكن العودة  م اللغة الطبيعية(،العربية تستخد

لفاظ أتركة وشتراكيب م لفاظ مشتركة،أبيعية كان ضروريا لما تحتويه من التخلص من اللغة الط-الرمزية

ي أ -العمل  يظهره جانب من هذا وغيرها من عيوب اللغة التي يلتبس معها المعنى وهذا ما متواطئة...

 .لى اللغة الرمزية طلبا للدقة والوضوحإتحول المنطق من اللغة الطبيعية  يةمكانإ

 .المتحولالدالة ; الدالة احادية المقابل ; الدالة ثنائية المقابل ; الحجة ; التابع ; : الكلمات المفتاحية

  
Abstract : 

     The resume of discourse To attain the strict logical structure of propositions 

and the divers forms of reasoning, it was necessary to adjust the natural 

language or- if it possible-(and that is what had been) to let down completely the 

natural language and its sementic terms and denotations thence is discourse 

would become ambiguous . and remplacing it by symbolic language like the 

language of mathematics - we must mentioned here that mathematics in the 

ancient arabic culture used to be phrased in the natural language - ( works of 

alkawarizmi as exemple ). The difficults of the natural language advenced 

modernistic mathematicians to adopt symbolics .can the same revolution 

succeed in the logic ?.that what the discourse try to demonstrate. 

 :عرض

ه ليس ل نولا أن مصطلح الدالة لم يعد يخص الرياضيات فقط كما يتهيأ لميجب أن نسجل أ
اية بدإطلاع على أبحاث المنطق المعاصر بل أن هذا المصطلح صار مصطلحا مألوفا منذ 

 (1925–1842وقد كان الرياضي والمنطقي الألماني غوتلوب فريجه )، القرن العشرين

منطقا مصورنا  الذي جعل من المنطقأول من أدخل هذا المصطلح في لغة المنطق 

Formalisé يبني أنساقا منطقية بقواعد بناء وطرق برهنة مماثلة لطرق البرهنة الرياضية
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ها من جهة الصورية . وبذالك يعد فريحه عند تقل إحكاما عنها بل ربما تتفوق عليولا 
في شق من الذي لم يعمل المتخصصين هو الأب الحقيقي للمنطق المعاصر وليس ليبنتز 

دل حدود اللغة عمله إلا على محاولة إصلاح المنطق التقليدي باستخدام الرموز الرياضية ب

إبداعات  ( من1970–1872سل )برتراند رضي والمنطقي الانجليزي االري . وقد استفادالطبيعية
ونذكر برتراند رسل لأن هذا الاسم قد غطى في  .في موضوع الدالة في مجال المنطق فريجه

 حلة ما من التاريخ على إبداعات فريجه .  مر

 . لصدقودالة ا ،دالة قضويةو ،قال فلكلمة دالة، ودالة وصفيةوبالعودة لموضوع هذا الم
عض يثير ب مفاهيم مختلفة لكنها تتداخل لما بينها من عناصر مشتركة الأمر الذي قد

المناطقة  خلال عمل بعضمن الحاجة إلى التمييز بينها وجدت ، ومن هناالغموض

 بشكل عام هي علاقة يتوافق فيها مجموعة من الحدود Fonction، فالدالةالمتخصصين

 وبشكل محدد.

 :( مثلاUnivoqueأو  Monadicونسميها دالة أحادية ين )عندما تكون الدالة بحد

 فهنا من أجل كل سـ لا يوجد إلا صـ واحد يحقق مع سـ العلاقة  . تا)سـ( = صـ 

 . )صـ = كـ(  [ ])سـ ع صـ( وكان )سـ ع كـ(:بعبارة أخرى إذا كان. أو )سـ ع صـ(
لة لدام اويمكن كتابة الصيغة )سـ ع صـ (بالصورة  سـ = تا )صـ( بحيث تمثل قيم سـ قي

 . وتمثل قيم صـ قيم الحجة

 لة أي التيفي مجال الرياضيات هي القيمة العددية التي تتحقق بها الدا( Valeurالحجة ) ] 

كحجة  3ا العدد . إذا أخذن1+ 2س5: تا)سـ( = في الشكل بها القيمة العددية للدالة مثلاتتعين 

طق . وفي مجال المن1+  32× 5أي  46( تكون قيمة الدالة هي  يمة للمتغير سأي كق)

 . أقول(ياتفي الرياض اوليلاحظ القارئ أننا نستخدم كلمة الدالة بمفهوم يقترب من مفهومه)

 علاقة الدالة بعلاقة لمكن التمثيل للتحديد السابق لفي مجال المنطق ي
هذا في ." لا يوجد إلا سـ واحد هو أب لـ  صـ صـ  "ابن، فمن أجل أيّ ) أب(  سـ أب صـ

لأنه ية أحادة في الرياضيات ليست دال "قاسم"أو علاقة  "صديق"الدالة الأحادية . لكن علاقة 

ادية لة الأحفالدا.لعدد ما عديد من القواسم  لشخص ما عديد من الأصدقاء وقد يكون قد يكون 
أكثر  كون لهاد تالحجة ق أو أحادية المقابل هي التي تكون فيها قيمة الدالة واحدة دائما بينما

ذ قيمة أخيقد  سفي مجموعة الأعداد الصحيحة " 2س=  عفي الجبر مثلا الدالة " .من قيمة

  2=  سأو   2 -= سدائما، إذا أخدنا   عوجبة لكن لا توافقها إلا قيمة موجبة  لـ سالبة أو م
( 2س= تا )عويمكن التعبير عن المساواة السابقة بشكل دالي بالصورة "  .دائما 4=  ع .فإن

 "  2( 2= ) 4، تكون صورة الدالة "س" لـ 2و بأخذ القيمة  " "

نى الدالة فإن وللمقارنة من أجل توضيح مع .2" و "تا " توافق تربيع القيمة  2( 2 -= ) 4أو"

 هاية لهنليست علاقة دالة لأنه من أجل أي عدد " ص" يوجد ما لا  –أصغر تماما  -علاقة 

 ص ". " س من الأعداد " س" بحيث 
 (1)وهذا يوضح الفرق الجوهري بين مفهوم الدالة و المفهوم العام للعلاقة .

عنصرين هما معا دالة الدالة هي علاقة لكنها علاقة وبخصوصية معينة . وهي أنه لا يوجد ف
" لنفس العدد أربعة . فلا يوجد مثلا عددين هما معا " حاصل الضرب في لذات العنصر

(2)Quadruples ( هو فقط اثنتا عشر وليس 4×  3صل الضرب في أربعة للعدد ثلاثة )فحا
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العدد أربعة هو مربع . فلا يوجد مثلا إلا واحد هو مربع لعدد معينإلا عدد ولا يوجد غيره 
 .للعدد اثنين

 . عةأرب فلا يوجد مثلا إلا الثمانية هي ضعف للعدد ،لا يوجد إلا عدد هو ضعف لعدد ماو
زمن   ففي أحادية هي علاقة دالة أو باختصار هي دالة "زوج"وفي الشريعة الإسلامية علاقة 

 """مرأة ما .شخص واحد هو زوج لا يوجد إلا معين لا
Biunivoque لدالة قيمة ابحيث يكون ل .أخرى هي الدالة الثنائية المقابلوقد تأخذ الدالة صورة

لقيمة  ابلة، أي ولقيمة الحجة قيمة واحدة مقمقابلة لقيمة الحجة والعكس صحيح قيمة واحدة
 ع " -الدالة . مثلا " س = 

 بة لمرتا( علاقة ثنائية ، مجال تعريفها هو مجموعة الأزواج ليكن لدينا : تا )سـ ، عـ

 باحد عـ ولا يوجد إلا شيء  ا  ( . عندما يكون في هذا الميدان من أجل كل سـ بعـ ، ا  سـ)
 .على الأكثر يرتبط به

دما كذلك عن. و()سـ ابن عـتسمى عندها هذه العلاقة بأنها علاقة أحادية بالنسبة لـ عـ . مثلا 

سـ حيث تا)بعلى الأكثر ا ، لا يوجد إلا شيء واحد سـ  بفي هذا الميدان من أجل أي عـ يكون 

 .(ــ أب عس ) . مثلاعندها بأنها أحادية بالنسبة لـ س( تكون صحيحة. تسمىالعلاقة ب، عـ ا

عندها Biunivoqueوعندما يتحقق الشرطين السابقين معا وفي وقت واحد في علاقة ما تسمى 

 .(3)سـ هو الابن الوحيد لـ عـ (مثلا ) بأنها علاقة ثنائية المقابلالعلاقة 

يم صنف قمن  ندما يكون لكل قيمة، علدالة أو العلاقة ثنائية المقابلوبلغة الأصناف تكون ا

 . (4)والعكس صحيح . ( )قيم الحجةقيمة واحدة فقط مقابلة من صنف، ( )قيم الدالة
ب سال فمجموعة الأعداد الموجبة و مجموعة الأعداد السالبة ، لكل عدد موجب مثلا عدد

 مقابل واحد فقط والعكس صحيح . 
 ( 2 -) -=  2. والعكس صحيح  3( = 3 -) -،   2( = 2 -) -  

 ( ........ الخ .4 -) -=   4( ،   3 -) -=   3

يث ، بحعلاقة ضعف مقابل علاقة نصفدالة . يطرح هذا الشكل من الس2أو الدالة ع =  

ضع تلكل قيمة من طرف قيمة واحدة فقط مقابلة من الطرف المقابل و العكس صحيح فهي 

 . (5)علاقة توافق واحد لواحد 

 

 

 
، ستا ) =ع . حجتين، كما في المساواة التاليةوقد تكون للدالة أكثر من حجة وأكثر من  

 :بين أربعة حدود العلاقة التالية العلاقةومن أمثلة العلاقة الرباعية أو  (.ص

د  ين جـ وبافة ، د. بحيث المسافة بين ا و ب تساوي المسإذا كانت النقاط الأربعة . ا، ب، جـ
 ان كانتاويتأو بعبارة أخرى إذا كانت القطعة المستقيمة ا ب و القطعة المستقيمة جـ د متس

 .حدودقة بدالة بأربعة العلاقة محققة .تسمى هذه العلا
 يتوافق "ص، س" كانا  . إذا كان من أجل شيئين أيّ بدالة بثلاثة حدود" ع "وتسمى العلاقة 

 . ويمكن"س و ص" بحيث تكون له هذه العلاقة مع  "ق"معهما شيء واحد على الأكثر 

 =و ق أ( = ع )س، صق: دى الصيغتين الرمزيتين التاليتينصياغة هذه العلاقة الدالة بإح

 ود .ثة حدأجل وضع التمييز بين العلاقة الدالة بحدين و العلاقة الدالة بثلاومن  .س ع ص
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ثل بشكل مماو ن.نقول في الحالة الأولى دالة بحجة واحدة ونقول في الحالة الثانية دالة بحجتي

 (6)العلاقة بأربعة حدود نسميها دالة بثلاثة حجج ..... وهكذا 

قيمة الدالة . ف3=تا)س( أخرى للدالة، كما في العبارةدالة ثابتة وهي صورة ولكن قد تكون ال

بياني خط مستقيم ويكون تمثيلها ال.مهما تغيرت قيمة الحجة 3العدد  دائما ثابتة وهي في مثالنا

 . 3يوازي محور السينات ويمر من النقطة 

 ويينمست ها من نفس الدرجة أو المستوى أو أن تكونامنالدالة بحجتين يمكن أن تكون حجتا
 ن معا مثلا متغيرين جبريين . من نفس المستوى عندما تكون الحجتا مختلفين.

 .س"4ص + 3ع = "
 دالة . انيةو من مستويين مختلفين عندما تكون إحدى الحجتين مثلا متغير جبري و الحجة الث

 ك .3" تا)س(= تا)ص( + مثلا  

 موضوعغة ال"مفردة لغوية" من لة من درجة أولى إذا كانت حجتها في مجال اللغة تكون الدال
) ] :ثلامية " من لغة ما حول الموضوع مفردة لغومن درجة ثانية إذا كانت حجتها " وتكون

 .دالة قضية[( سـ منطقي

 :  Fonction Propositionnelأما الدالة القضوية 
يمة قديد إلا بتحفهي الصيغة التي تحتوي على متغيّر أو أكثر بحيث لا تتحدد قيمة صدقها 

 .اذبةكأو  ة أو قضية منطقية صادقةمتغيّرها أو متغيّراتها لتتحول بعدها إلى قضية رياضي

برية فنحن نتكلم عن القضية الخ .بأنه ليست كل صيغة لغوية هي قضية(ويحب أن نضيف )
بة ا وكاذالقيم التي تحققهوكل معادلة رياضية هي دالة قضوية صادقة ب .أرسطوكما حددها 

 . بغيرها

ضية ، وهي قمثلا مكان سـ 2. هي دالة قضية صادقة بوضع العدد العبارة سـ عدد طبيعي

 ( مثلا مكان سـ     2-كاذبة بوضع العدد )

هي   ة أبعادثلاثذي ال معادلة منحنا بيانيا في مستوٍ أو معادلة مساحة في الفضاء. وفي الهندسة

 . او المساحة وخاطئة بغيرهلمنحني أ. صحيحة بالقيم التي تنتمي لنقاط ادالة قضية

لية كحتوي على حدود ، أن العبارات اللغوية التي تضيةلكن المهم في موضوع دالة الق
دالة  وضوع، وهذا هو الجديد مع موهلة الأولىلستكون دوال قضايا وليست قضايا كما يبدو ل

 .القضية الذي أتى به فريجه

ن ي يمكالموجود الحقيقي والذ" هو دالة قضية وليس قضية إذ فالقول "الأستاذ رجل مثقف
مكن  ي، دون ذلك لاكم السابق أو كذبه هو أستاذ معينالتحقق من مستواه لمعرفة صدق الح

لتالي: لشكل اادالة مركبة من دالتين، ويمكن ترجمته إلى . فالكلام السابق هو إصدار أي حكم 

ه ل فريجمحقد  ذا الفهم الجديد والصحيح للصيغ اللغويةوه .(())إذا كان سـ أستاذ فـ سـ مثقف
 .على مراجعة كل عمل أرسطو

 والجدير بالملاحظة أن كل صور قضايا القياس الأرسطي هي دوال مركبة .

 :DiscréptiveFonctionأما الدالة الوصفية

يكون اسم وهذا الثابت قد "فهي الصيغة الرمزية التي عندما نضع فيها الثابت مكان المتغيّر 

تصبح عندها تلك الصيغة إما في الصيغ الرياضية " أو قيمة عددية في الصيغ اللغوية شيء
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ولا يتعلق الأمر في الدالة الوصفية  (7)أو لا معنى لها . أي ليست دالة وصفية . ذات معنى

 . هذا أهم ما يميّز الدالة الوصفيةبالصدق ولا بالكذب كالحال في الدالة القضوية ، و

 . 9ة مكان المتغيّر س تكون قيمة الصيغ 4. فعند وضع العدد " 1س + 2مثلا الصيغة " 

لى خلاف . والعبارة السابقة ع11مكان المتغيّر س تكون قيمة الصيغة  5وعند وضع العدد 

 .  4" التي لا تكون صحيحة إلا بالقيمة 9=  1س+ 2العبارة " 

 .مكان س تكون الصيغة لا معنى لها لكن عند وضع رسم لشكل هندسي ما أو اسم علم
و وكل العبارات الجبرية التي ليس فيها مقابلة طرف لطرف من خلال علامة المساواة مثلا أ

بواسطة علاقته بحجته وهي وصفية لأنها تصف حدا  .علامة المتراجحة هي دوال وصفية

 2                           .                                 1الذي هو وصف للعدد  كالقول جيب 

 . شير لشخص بواسطة علاقته بشخص آخر" خال علي " فهي عبارة تأو القول 
 : Fonction De Véritéأما دالة الصدق 

الرمز بيزية اوهذا الوصف يرمز له في اللغة الانجلنا جيديتكو ةالصيغة الرمزية المكونفهي 

WFF الذي هو اختصار للعبارةWellFormed Formula . 
نطق لم في منتك إلى قضايا ـ إذا كناويعني التكوين الجيدّ أن تتكون الصيغة من متغيّرات ترمز

تربط بين القضايا على أن يوضع الرابط Opérateursالقضايا ـ ومن روابط منطقية 

أو بين مركب صدقي ومركب  ضية وقضية أو بين مركب صدقي وقضيةقبين المنطقي 

ومثال ، [ ل( ك ) ق ومثال الحالة الثانية. ]، ك( ق صدقي آخ . ومثال الحالة الأولى )

 [. (ل ك ) ( ل قالحالة الثالثة ])

الة ق ك( ليست د )  ثلا بمفرده ليس دالة صدق والصيغةم" ك" لكن المتغيّر القضوي

 من نوعوالمتغيّرات القضوية التي تتركب منها ودالة الصدق تأخذ قيمتها من قيمة  .صدق

محدد  هو رابط كما الروابط المنطقية التي تربط بين تلك المتغيّرات القضوية ومن مدى كل
 . في تلك الصيغة

سهب أتى م يلأما المفهوم العام للدالة فقد كان لفريجه الفضل الكبير في ضبطه من خلال تحل

يقة بطر منهم يستخدمهفيه أولا على تصحيح هذا المفهوم عند الرياضيين الذين كان البعض 
 .خاطئة

 تغير مثلافهم يعنون صيغة رياضية يظهر فيها هذا الم –دالة س  –فعندما يقول الرياضيون 

لا  . فهم في هذا2" يسمونها دالة العدد  2(+23×2، والصيغة ") + س"3س2العبارة " 

 ميزون الشكل من المحتوى . ي
 6×3، والجداء  18، والعدد  2(+23×2)

اضيات الري والاستخدام الشائع لكلمة دالة في .الشكل وإن كانت تتفق في المحتوى تختلف في

                             .             ))مجال قيم الدالة(( حسب فريجهيطابق حرفيا ما تعنيه العبارة 
لرياضيون ان. فإذا كان ي( هما متساويان لكنهما ليسا متطابق4+3(، و)5+2ين )ومجموع الحد

 1دالة العدد 1( +13×2، والعبارة )+س" دالة لـ  س3س2يرون في العبارة "
الصحيح ف 5دالة العدد  5(+53×2ويرون في العبارة ) 4دالة العدد  4( +43×2و العبارة )

 . 4،5، 1، سة واحدة ولكن بحجج مختلفة هي . أنها دال
 فالدالة هي العنصر المشترك بين هذه الصيغ عند حذف تلك الحجج 
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لا كؤلفان وأكثر من هذا وهو ما يقترحه فريجه أن الدالة والحجة ت × )   ( + )   ( "2" 

 .(8) موحدا

لى قيم إشير تا في الحقيقة ومن جهة أخرى فالعبارة العددية لا تسمى دالة إلا استعارة لأنه

 .لرياضيةبارة اهو في شكل بناء الع، والمفهوم الذي يحدده فريجه للدالةبالعودة إلى ومحددة. 

 { 2( + 23×2{ ، })  1( +13×2:} ) نجد في العبارتين
انتا ك( { وإن 4-1{، و} )  1( + 13×2، ولكن لا نجد ذلك في العبارتين }) نفس الدالة

 .تشيران إلى نفس القيمة
 الحجة لة و" المقاربة الهندسية التالية لبيان العلاقة الأساسية بين الدايستعير "فريجه

ة طة ونقطد نقفيقول : حال الدالة والحجة كحال القطعة المستقيمة التي نقسمها نصفين إذ توج
كل  قاطنا إحصاء كل واحدة تقسم القطعة المستقيمة إلى نصفين لكن إذا شئنا الدقة وأردن

حسب نأي نقطة ولا  بحيث لا نتركتقيم هو مجموعة من النقاط( ون المسلأنصف القطعة )

طعتين الق . فالنقطة التي تقسم القطعة المستقيمة يجب أن نضيفها إلى إحدىنقطة ما مرتين
طعة بالمعنى التام للق وإحدى القطعتين المستقيمتين فقط للحصول على قطعة مستقيمة

 .المستقيمة
 ((ة بنقطتين، نقطة البداية ونقطة النهايةتتحدد القطعة المستقيم رياضيا))
رض يفت " التيالمستقيمة الأخرى شيء ما إذ أن "نقطة المنتصفبينما يبقى ينقص القطعة  

هاية نإذ هي  ولىأن تحدد نهاية هذه القطعة المستقيمة لم تعد تنتمي إليها بل تنتمي للقطعة الأ

 . فماجةدون حتقيمة كذالك حال الدالة بسفلم يعد إذن بالإمكان تسميتها قطعة م هذه الأخيرة

 . (9) نحصل عليه بإشباع الدالة بالحجة هو قيمة الدالة
 { لا نستطيع تعيين قيمة "ع" إلا بتعيين قيمة"س" 1س +  3في العبارة } ع = 

 .  5س + 2لكن يجب أن نلاحظ أن الدالة بطرفين كالشكل ع = 
  تعينصحيح عندما تتعينقيمة الحجة تتعين قيمة الدالة ، لكن صحيح أيضا أنه عندما ت

يمة ق( على قيمة )ع( تدل فكما تدل قيمة )س( على قيمة )ع . يمة )ع( تتعين أيضا قيمة )س(ق

طق ففي المن هذه الزاوية من الرؤية لم يذكرها فريجه ولا يبدو أن لها صورة مقابلة في ()س

 . ف ثاني لنقارنها بالتحليل السابقليس فيها طرف مقابل لطر (طبيب سـ)الدالة 
      .ديدمنطقي يقتضي بعض التحمما يعني أن سحب المفهوم الرياضي للدالة على المجال ال

على  ( المتغير "س" يحدد لنا المكان الذي نضع فيه الحجة للحصول+ س3س2في الدالة )

 2النسبة للحجة ب 18(( وهي )) 1بالنسبة للحجة3هي مثلا))قيمة الدالة، فقيمة الدالة السابقة 
 . س" 4 – 2= س ع"والهندسة التحليلية توفر لنا تمثيلا حسيا لهذه المعاني ، في العبارة   .((

م بلة لقيلمقاعلى محور الفواصل تتعين قيم الحجة س وعلى محور التراتيب تتعين قيم الدالة ا

 الحجة . 
 والمنحنى البياني الناتج هو التمثيل الحسي للدالة السابقة المشار لها . 

 ( {. 4 -وهو مطابق لمنحنى الدالة  }ع = س ) س
حجج ن المويظهر من خلال التمثيل الهندسي أن الدالة عبارة عن قانون تناسب بين مجموعة 

 ومجموعة من القيم التي تقابلها .
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ة إذا هي ن بل بين قيمهما فالدال( لا تساوي بين الدالتي4 -سس = س ) 4 -2والكتابة : س

 . (10)دائما في شكل العبارة
دة غير محدال عن القيم وللتعبير عن الدالة نستخدم الحروف تماما كما نستخدم الحروف للتعبير

 " مثلا ."س
 فنستخدم للتعبير عن الدالة الحرف " تا " مثلا الذي يقابل Fفي الفرنسية . 
F )xويشير . (11))في الفرنسية  لة بالحجة نستخدم الصيغة تا)س( التي تقابلولربط الدا 

 .التجريبيةالعلوم  إلى أن مفهوم الدالة قد تم مده إلى كثير من مجالات فريجه
 س .4  - 2( ، ع = س4 -س ن :  ع = س )المساوتان التاليتا

حناهما ن منأ، أي أو في مجال قيمهماين في قيمتهما إن كانتا متساويتهما دالتان مختلفتان و

 . (12)( انت القيم التي تأخذها الحجة )سالبياني سيكون واحدا مهما ك

 ...الخ. ، مساواة تأخذ  صور عديدةقد أدى تطور العلم إلى اتساع مفهوم الدالة  فصارت و

دالة الوتستعمل في قسمة أو علاقة الحسابية من جمع وطرح والعلاقات طرف لطرف أو في 
لدوال س في اداد الحقيقية والأعداد المركبة والأتستخدم الأعوالجبرية  العمليات أنواع كل

 ، والجيب وجيب التمام في الدوال الجيبية.الأسيةّ
كون الذي ي ."قيمة صدق الدالةهوم جديد هو "وظهر مع مفهوم الدالة عند" فريجه"  مف

تي م اليعندما لا تحقق الق "الخطأ"لاقة وون قيم الحجة تحقق صدق الع"الصدق" عندما تك

 .تأخذها الحجة صدق العلاقة
 2، 1،  0، 1-( إذا أخذ س القيم التالية  1= 2سالتالية:)ولنأخذ الدالة 

 ،  1=  2( 1، ) 1=  2(0)    1=   2(1 -نحصل على القيم التالية  )

 (2 )2  =1 ، (3 )2  =1 ( ،4)2  =1  . 

خرى م الأالقي "س"قيم معينة وخاطئة عندما يأخذ  "س"فنجد أن العلاقة صحيحة عندما يأخذ 
 . 

ة صدق قيم ، وفي الحالة الثانية أنولى أن قيمة صدق الدالة هي الصدقنقول في الحالة الأ

ي قيمة فتين تعني المساواة . وتعني المساواة في المنطق بين عبار(13)الدالة هي الخطأ 

 ة بمابحيث يمكن في عملية البرهنة المنطقية إذا اقتضت الحاجة استبدال عبار. الصدق

[  ق    ]    ل، ل [ نكتب مثلا: يساويها في قيمة الصدق لتحريك عملية البرهنة

 )قة ى حجغير مشبعة تحتاج إل ع = .... هي عبارة في التعبير الرياضي العبارة ])ق

 .تكملها
ي هذه التي هي الحجة ف نحتاج لتعيين قيمة "ع" تعيين قيمة "س"س، 2وفي العبارة ع = 

 العبارة .
حبه يمكن س لاتدانتبه ـ فريجه ـ إلى أن كل التحليل السابق والذي يتعلق بالمعادلات و اللامع

قاربة الم ريجه ـ من خلال، هذه النقلة النوعية للموضوع استوحاها ـ فعلى المجال اللغوي

.  صدق ، ولها قيمةموجبة تقرر أو تطرح تصور أو فكرة، وهي أن المعادلة عبارة التالية

 .أنها الشيء الذي تعيينه العبارة قيمة الصدق هذه يمكن فهمها على
La dénotation  deL'expression 
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ة يمكن تحليلها ، فكذالك العبارة اللغوي(2+  2ي ما تعيينه  العبارة الحسابية )ه 4مثلما أن 

 "د فيها ن نجأ. بحيث يمكن ارات الجبرية )الدالة بالتحديد(الصورة التي تحلل بها العب بنفس

 يكمله يمكن فهمه دون الحاجة إلى شيء ( أيعلى نفسه" )على حد تعبير فريجهقسم منغلق 
غير  ، أيهايكمله ليكون له دلالة يمكن فهمإلى شيء  ليكون مفهوما،وقسم من العبارة يحتاج

 .   Unsaturated"" مشبع 
 ،، وزوجي ونصف الأربعةولي وعدد " يمكن فهمها على أنها عدد أ 2في الحساب مثلا " 

 2أما " ؟ " فهي عبارة تحتاج لما يكملها لتكون مفهومة وذات دلالة .و، و .......الخ 
ا تقسيمه مكنيتي الشيء ذاته يمكن ملاحظته في العبارة اللغوية  } قيصر فتح بلاد الغال { ال

 ." فتح بلاد الغال"إلى  " قيصر "و
ح بلاد فتة  "إليه هذه الكلمة  أما العبارهي الشخص الذي تشير دلالة وفكلمة " قيصر " لها 

حجة في هي ال فكلمة " قيصر" تكونما يكملها فمن فتح بلاد الغال ؟ الغال "  فهي تحتاج إلى 
أي ليكتمل  ها،تشبعحتاج إلى الحجة لعبارتنا هذه وتكون " فتح بلاد الغال " هي الدالة التي ت

 .معنى العبارة
لأشياء ايع جم إلى جاوز الأعداد والمتغيرات الجبريةفمفهوم الدالة إذا والحجة يمكن أن يت

 لعبارةامثل " ت"عاصمة الإمبراطورية الألمانية :ولنأخذ المثال التالي .وحتى من غير البشر

مانية الأل الإمبراطورية"عاصمة" و"، ويمكن تقسيمها إلى السابقة اسم علم وهي تعينّ شيئا

مانية الأل الإمبراطوريةفهي غير مشبعة بينما العبارة  " ؟"فنجد أن "عاصمة"، عاصمة ماذا
 إعادة ويمكن .يضاف لها لتكون لها دلالة مفهومةمغلقة على ذاتها ولا تحتاج إلى ما " 

 ( الدالي إلى)عاصمة سقا لتحليلنا صياغة العبارة السابقة ككل وف
ة قيمك" "برلين ية الألمانية " كقيمة   نحصل علىالإمبراطور"س"، " إذا أعطينا للحجة

 .(14)للدالة 
بيعية الط إمكانية سحب هذا المفهوم على اللغةت نتيجة البحث المستفيض للدالة ووقد تشكل

 .عيةالطبيتشكلت قناعة عند فريجه أن تقنيات تحليل اللغة الجبرية صالحة أيضا للغة 

Formulary دلالومن ثمة انساق فريجه إلى نسج الاستدلال المنطقي على منوال الاست 

 بق بهلمعروف الذي سووضع نسقه ا. الرياضي في استخدام المسلمات، والرموز، والقواعد
 نسق برتراند راسل .
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